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Clasaa Vlil-a

1 Determinati numerele naturale nenule x §i y care verifica relapia ey =xey+an

Gazeta Matematicd

Rezolvare: X +y =x+y+xy/-2 =>

2p
2¢ +2y7 = 2x 4 2y + 2xy / +2 2p
(x=y)P +(x=1F +(y=1F=2 6p
(x—1 <2 gi (y—1f<2 2p
.wsﬁ+1;iy$\/§+l 2p
X € {12} siy € {12} 3p

Se verificd (x,y) € {(1.2):(2,2):(2,1)} 3p
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IL Pe foaia de examen scrieti rezolvarile complete.

SOLUTIA
1. Fie a,b € R, cu a,b =0 astfel incat: a +b=2. Aratatica:
i) ab<1
ii) Ja+ 20 +Jb+ 2% <2f3.
Dinu Teodorescu
Solutia::

1) dininegaitatea dintre media geometrica si media aritmetica avem: ab < (1;'—?- =] 5p
i1) din inegaitatea dintre media aritmetica i media patratica, avem:

Va+ 2@ + b+ 220 <2 J"“"""b;""’”" =2 sz""" =2V1+2® <2v3 15p
(se foloseste ab < 1deunde 27 < 2)

SOLUTIA autorului: Se aplica inegalitatea Cauchy

ux -+ vy ; <(u? +v7) (X7 +,\': cu
(ex+vy) )

u=v=1six=ya+2%, y=b+2" sise obtine
(Ja+2“" +Jb+2“")‘ s(1+1)(a+2%+b+2%)=

(.nb):n

2(242%)=4+2"2 5442 +  =12=3Ja+2” +db+2% <23




2. Fie VABC o piramida triunghiulara regulata de baza ABC si un punct Q in planul bazei ABC.
a) Demonstrati ¢i swna distantelor de la Q la laturile triunghiului ABC este constanta.
b) Perpendiculara in Q pe planul (ABC) intersecteaza planele fetelor ABV, ACV si BCV
in punctele P, R 1 respectiv S. Sa se demonstreze ¢a: QP +QR +QS = constant.

& %
N " » 2
a) Aasc= aop+ Apoc+ cﬂAQc=ABZQC’ + BC;M' - AC;‘)B’ i 2:/gl:é

QA.+QB|.QC|="T‘3 =constant  5p

Piramida regulatd are diedrele formate de
fetele laterale cu baza congruente. 3p

Fie A, B, .C, proiectiile lu Q pe BC, AC si
respectiv. AB. Cf T3p RA1BC, SB, 1AC,
PC,LAB, 3p

= unghiurile A;, By, C | sunt unghiurile plane

ale celor trei triedre. Fie w maswalor.  3p
QP = QC;tgu, QR = QA tgu, QS = QA tgu,
= QP +QR +QS =tgu (QA, . QB,; . QC)) 3p

=

stcum QA;.QB, . QC; = lsz = constant, relatia

este demonstrata. 3p



